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Â äîêëàäå îáñóäèì âîïðîñ "ïîñòðîåíèÿ àëãîðèòìà, êîòîðûé ïî ñâîåé ïðàêòè÷åñêîé
ýôôåêòèâíîñòè íå óñòóïàë áû r-àëãîðèòìó è áûë ñòîëü æå õîðîøî îáîñíîâàí êàê ìå-
òîä ýëëèïñîèäîâ", ïîñòàâëåííûé Í.Ç.Øîðîì â 1982 ãîäó. Ìåòîä ýëëèïñîèäîâ èñïîëüçóåò
îïåðàòîð ðàñòÿæåíèÿ ïðîñòðàíñòâà Rα(ξ) = I + (α − 1)ξξT . Ñ åãî ïîìîùüþ ýëëèïñîèä
ìèíèìàëüíîãî îáúåìà, ñîäåðæàùèé ïîëóøàð â n-ìåðíîì åâêëèäîâîì ïðîñòðàíñòâå, ïðå-
îáðàçîâûâàåòñÿ â íîâûé øàð çà îäíî ðàñòÿæåíèå ïðîñòðàíñòâà (1d-ýëëèïñîèä).
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Ëåììà èìååò ñëåäóþùóþ èíòåðïðåòàöèþ. Ñâîéñòâî (i) îçíà÷àåò ëîêàëèçàöèþ òî÷êè x∗

â î÷åðåäíîì 2d-ýëëèïñîèäå, à ñâîéñòâî (ii) � óìåíüøåíèå åãî îáúåìà â ñðàâíåíèè ñ îáúå-
ìîì ïðåäûäóùåãî ýëëèïñîèäà. Ñâîéñòâî (iii) ïîçâîëÿåò èñïîëüçîâàòü àíòèîâðàæíûé ïðè-
åì ïî òèïó òîãî, êîòîðûé èñïîëüçóåòñÿ â r-àëãîðèòìàõ. Îíî îçíà÷àåò, ÷òî ñóáãðàäèåíòû
ñ òóïûì óãëîì â òåêóùåì ïðîñòðàíñòâå ïåðåìåííûõ ñòàþò îðòîãîíàëüíûìè â ïðåîáðàçî-
âàííîì ïðîñòðàíñòâå, ÷òî ïîçâîëÿåò óëó÷øèòü ïîâåðõíîñòè óðîâíÿ îâðàæíîé ôóíêöèè.
Êîýôèöèåíòû ðàñòÿæåíèÿ ïðîñòðàíñòâà â íàïðàâëåíèè ðàçíîñòè íîðìèðîâàííûõ ñóáãðà-
äèåíòîâ è â íàïðàâëåíèè ñóììû íîðìèðîâàííûõ ñóáãðàäèåíòîâ îïðåäåëÿþòñÿ óãëîì ìåæ-
äó ñóáãðàäèåíòàìè. ×åì áîëåå òóïûì áóäåò ýòîò óãîë, òåì áîëüøèì áóäåò êîýôôèöèåíò
ðàñòÿæåíèÿ ïðîñòðàíñòâà â íàïðàâëåíèè ðàçíîñòè äâóõ íîðìèðîâàííûõ ñóáãðàäèåíòîâ.

2d-ýëëèïñîèä ìîæíî èñïîëüçîâàòü ïðè ïîñòðîåíèè óñêîðåííûõ âàðèàíòîâ ìåòîäîâ ýë-
ëèïñîèäîâ äëÿ øèðîêîãî êëàññà çàäà÷: çàäà÷à âûïóêëîãî ïðîãðàììèðîâàíèÿ, çàäà÷à îòûñ-
êàíèÿ ñåäëîâûõ òî÷åê âûïóêëî-âîãíóòûõ ôóíêöèé, ÷àñòíûå ñëó÷àè çàäà÷ ðåøåíèÿ âàðè-
àöèîííûõ íåðàâåíñòâ, ñïåöèàëüíûå êëàññû çàäà÷ ëèíåéíîé è íåëèíåéíîé äîïîëíèòåëüíî-
ñòè. Äëÿ ýòèõ ìåòîäîâ ìîæíî îáåñïå÷èòü ñêîðîñòü ñõîäèìîñòè, áëèçêóþ ê r-àëãîðèòìàì.
Ýòî ïîäòâåðæäàþò ñóáãðàäèåíòíûå ìåòîäû ñ ïðåîáðàçîâàíèåì ïðîñòðàíñòâà äëÿ íàõî-
æäåíèÿ òî÷êè ìèíèìóìà âûïóêëîé ôóíêöèè ïðè àïðèîðíîì çíàíèè çíà÷åíèÿ ôóíêöèè â
òî÷êå ìèíèìóìà [2]. Îíè îêàçàëèñü ýôôåêòèâíûìè ïðè ðàáîòå ñ îâðàæíûìè ôóíêöèÿìè.
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